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ЕНЕРГЕТИЧНI ХАРАКТЕРИСТИКИ
МЕТАЛЕВИХ НАНОДРОТIВ З ПЕРIОДИЧНО
МОДУЛЬОВАНОЮ ПОВЕРХНЕЮУДК 538.975

З використанням теорiї збурень знайдено енергетичний спектр електронiв у метале-
вому нанодротi з перiодично модульованою поверхнею. Для розв’язку поставленої задачi
було здiйснено перехiд у систему координат, що “спрямляє” межi. Дослiджено вплив
амплiтуди модуляцiї на розмiрнi осциляцiї енергiї Фермi таких систем. Показано, що
збiльшення амплiтуди модуляцiї приводить до зменшення енергiї Фермi дроту. Розра-
хунки було проведено для дротiв Au, Cu та Al.
К люч о в i с л о в а: нанодрiт, енергiя Фермi, амплiтуда модуляцiї, теорiя збурень.

1. Вступ
Результатом розвитку нанотехнологiй став синтез
i використання металевих наноструктур рiзнома-
нiтних конфiгурацiй, що мають, вiдповiдно, рiзнi
оптичнi властивостi. Серед вказаних об’єктiв окре-
ме мiсце посiдають структури, що мають наноме-
тровi розмiри лише у двох напрямках – метале-
вi нанопровiдники [1–9]. Iнтерес до вивчення вла-
стивостей 1𝐷-систем пов’язаний iз їх широким за-
стосуванням у нанофотонiцi, зокрема, як елемен-
тiв оптичних антен [10, 11], у спектроскопiї для
збiльшення перерiзу комбiнацiйного розсiювання
[12] та одномолекулярної флуоресцентної спектро-
скопiї [13], як зондiв для оптичної мiкроскопiї бли-
жнього поля [14], а також як складових частин ла-
зерiв, бiосенсорiв та iнших пристроїв [15].

При одержаннi металевих нанодротiв вплив не-
однорiдних за довжиною механiчних напружень
може призводити до вiдхилення форми поверхнi
дроту вiд цилiндричної. Найбiльш поширеними ви-
падками викривлення поверхнi дротiв є стохасти-
чний рельєф i перiодична модуляцiя вздовж осi
нанодроту. Останнiй випадок, зокрема, може бути
пов’язаний iз кристалiчною будовою поверхнi, вна-
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слiдок чого потенцiальне поле поверхнi нанодроту
стає перiодичною функцiєю поздовжньої коорди-
нати. Крiм того, вибiр перiодичної форми рельє-
фу пояснюється аналогiєю з випадком наноплiвок,
для яких експериментально [16] пiдтверджено, що
форма поверхнi близька до перiодичної.

Оптичнi властивостi систем зниженої розмiрно-
стi в значнiй мiрi визначаються збудженням їхньої
електронної пiдсистеми. При цьому одним iз най-
важливiших параметрiв цiєї пiдсистеми є енергiя
Фермi, розмiрна залежнiсть якої зумовлює осциля-
цiї таких оптичних характеристик наноструктур,
як оптична провiднiсть, дiелектрична функцiя та
коефiцiєнт поглинання [17–19].

В роботах [6, 20, 21] розглянуто електроннi вла-
стивостi носiїв заряду у нанодротах з випадковим
рельєфом. Так, у [6] розглянуто розсiювання на
неоднорiдностях поверхнi металевих нанодротiв, в
[20] – розсiювання на неоднорiдностях iнтерфей-
су та електронна рухливiсть у квантових дротах,
а в [21] – розсiювання на неоднорiдностях, iнду-
кованих переходом дiелектрик–метал–дiелектрик.
Енергетичний спектр носiїв заряду в 1D-системах
з перiодично модульованою поверхнею одержано
в роботi [22]. Проте, питання про вплив перiоди-
чної модуляцiї поверхнi на поведiнку енергiї Фер-
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мi металевих нанодротiв є невивченим, а тому
актуальним.

2. Постановка задачi
та основнi спiввiдношення

Бiчна поверхня нанодроту кругового поперечного
перерiзу з перiодичним за довжиною рельєфом по-
верхнi у полярнiй системi координат задається рiв-
нянням 𝜌 = 𝜌0 + 𝑓 (𝑧), де 𝑓 (𝑧) = 𝑎 cosκ𝑧 – перiо-
дична функцiя з просторовим перiодом Λ = 2𝜋/κ,
𝜌0 = const – середнiй радiус провiдника, 𝑎 ≪ 𝜌0 –
глибина модуляцiї, а вiсь 𝑧 направлена вздовж осi
дроту.

Перейдемо у нову систему координат 𝜌′ = 𝜌0𝜌/
/ [𝜌0 + 𝑓 (𝑧)], 𝜙′ = 𝜙, 𝑧′ = 𝑧, в якiй поверхня про-
вiдника є цилiндричною, а її рiвняння має вигляд
𝜌′ = 𝜌0. При цьому оператор Лапласа у рiвняннi
Шредiнгера перетворюється за формулою

Δ =
1
√
𝑔

∑︁
𝑖,𝑘

𝜕𝑖
(︀√
𝑔𝑔𝑖𝑘𝜕𝑘

)︀
, (1)

де 𝑔 = det
[︁(︀
𝑔𝑖𝑘

)︀−1
]︁
; 𝑔𝑖𝑘 – контраварiантний ме-

тричний тензор, компоненти якого визначаються
виразом [23]:

𝑔𝑖𝑘 (𝜌′, 𝜙′, 𝑧′) =
𝜕𝑥𝑖
𝜕𝜌

𝜕𝑥𝑘
𝜕𝜌

+
𝜕𝑥𝑖
𝜕𝜙

𝜕𝑥𝑘
𝜕𝜙

+
𝜕𝑥𝑖
𝜕𝑧

𝜕𝑥𝑘
𝜕𝑧

,

𝑥𝑖,𝑘 = 𝜌′, 𝜙′, 𝑧′.
(2)

Розраховуючи всi компоненти контраварiантно-
го метричного тензора за формулою (2) (див. дод.
А), отримуємо:

𝑔𝑖𝑘 =

⎛⎜⎜⎜⎜⎜⎜⎜⎝

𝜌′2𝑓 ′
2
𝑧′ + 𝜌0

2

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2 0 − 𝜌′𝑓 ′𝑧′

𝜌0 + 𝑓 (𝑧′)

0
𝜌0

2

𝜌′2(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2 0

− 𝜌′𝑓 ′𝑧′

𝜌0 + 𝑓 (𝑧′)
0 1

⎞⎟⎟⎟⎟⎟⎟⎟⎠
,

√
𝑔 =

𝜌′(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

𝜌02
. (3)

Отже, оператор Лапласа у нових координатах
набуває вигляду:

Δ =
𝜌0

2 + 𝜌′
2
𝑓 ′

2
𝑧′

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

𝜕2

𝜕𝜌′2
+
𝜌0

2 + 𝜌′
2
𝑓 ′

2
𝑧′

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′
+

+
𝜌′𝑓 ′

2
𝑧′

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

𝜕

𝜕𝜌′
− 2𝜌′𝑓 ′𝑧′

𝜌0 + 𝑓 (𝑧′)

𝜕

𝜕𝜌′𝜕𝑧′
−

− 𝜌′𝑓 ′′𝑧′𝑧′

𝜌0 + 𝑓 (𝑧′)

𝜕

𝜕𝜌′
+

𝜕2

𝜕𝑧′2
, (4)

де введено позначення

𝑓 ′𝑧′ ≡
𝑑𝑓 (𝑧′)

𝑑𝑧′
; 𝑓 ′′𝑧′𝑧′ ≡

𝑑2𝑓 (𝑧′)

𝑑𝑧′2
. (5)

Оскiльки у використовуваному наближеннi
max 𝑓 ′𝑧′ = 𝑎κ ≪ 1, max ( 𝑎𝑓 ′′𝑧′𝑧′) = 𝑎2κ2 ≪ 1,
𝜌′𝑓 ′𝑧′ ≪ 𝜌0, то у першому порядку теорiї збурень
за 𝑎/𝜌0 для оператора Лапласа отримуємо вираз:

Δ ∼=
𝜌0

2

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

(︂
𝜕2

𝜕𝜌′2
+

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′

)︂
+

𝜕2

𝜕𝑧′2
.

Оскiльки амплiтуда модуляцiй вважається ма-
лою в порiвняннi з середнiм радiусом нанодроту
(𝑎/𝜌0 ≪ 1), то згiдно з теорiєю збурень гамiльтонi-
ан має вигляд
∧
ℋ =

∧
ℋ0 +

∧
𝑉 ,

або
∧
ℋ = − ~2

2𝑚𝑒
×

×

[︃
𝜌20

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))
2

(︂
𝜕2

𝜕𝜌′2
+

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′
+

1

𝜌′
𝜕 2

𝜕𝜙′2

)︂
+

𝜕2

𝜕𝑧′2

]︃
.

Гамiльтонiан незбуреної задачi
∧
ℋ0 = − ~2

2𝑚𝑒

[︂
𝜕2

𝜕𝜌′2
+

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′
+

1

𝜌′2
𝜕 2

𝜕𝜙′2
+

𝜕2

𝜕𝑧′2

]︂
,

а його власнi значення

𝐸(0)
𝑚𝑛 =

~2𝑘(0)2𝑚𝑛

2𝑚𝑒
.

Оператор збурення має вигляд (див. дод. Б):

𝑉 =
~2

𝑚𝑒

𝑎

𝜌0

(︂
𝜕2

𝜕𝜌′2
+

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′
+

1

𝜌′2
𝜕2

𝜕𝜙′2

)︂
cosκ𝑧′. (6)

Поправка до спектра в першому порядку теорiї
збурень визначається виразом

𝐸(1)
𝑚𝑛 =

~2𝑘(0)𝑚𝑛𝑘
(1)
𝑚𝑛

𝑚𝑒
, (7)

або

𝐸(1)
𝑚𝑛 =

∫︁
𝑉 ′

𝜓(0)*
𝑚𝑛𝑝 (𝜌

′, 𝜙′, 𝑧′)𝑉 𝜓(0)
𝑚𝑛𝑝 (𝜌

′, 𝜙′, 𝑧′) 𝑑𝑉 ′.

(8)
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Вибираючи як хвильовi функцiї нульового на-
ближення функцiї кругового дроту [18]:

𝜓(0)
𝑚𝑛𝑝 (𝜌

′, 𝜙′, 𝑧′) = 𝑅𝑚𝑛 (𝜌
′) Φ𝑚 (𝜙′)𝑍𝑝 (𝑧

′),

де
𝑍𝑝 (𝑧

′) =
1√
𝐿
e− i kz′pz

′

– частина хвильової функцiї, що вiдповiдає поздов-
жньому руху електрона уздовж осi дроту довжи-
ною 𝐿; iндекс 𝑝 нумерує значення 𝑧-компоненти
хвильового вектора;

Φ𝑚 (𝜙′) =
1√
2𝜋

e− i m𝜙′

– кутова частина хвильової функцiї; 𝑚 = 0, 1, ...;

𝑅𝑚𝑛 (𝜌
′) = 𝐶𝑚𝑛𝐼𝑚 (𝑘𝑚𝑛𝜌

′)

– радiальна частина хвильової функцiї;

𝐶𝑚𝑛 =

√
2

𝜌′0

⃒⃒⃒
𝐼 ′𝑚

(︁
𝑘
(0)
𝑚𝑛𝜌0

)︁⃒⃒⃒ .
Розраховуючи iнтеграл у (8) з використанням

(7), матимемо для поправки до хвильового числа

𝑘(1)𝑚𝑛 = 2𝑘(0)𝑚𝑛

𝑎

𝜌0

sinκ𝐿
κ𝐿

. (9)

Спектр у нульовому порядку теорiї збурень ви-
значається з трансцендентного рiвняння [24]:

𝑘(0)𝑚𝑛

𝐼 ′𝑚

(︁
𝑘
(0)
𝑚𝑛𝜌0

)︁
𝐼𝑚

(︁
𝑘
(0)
𝑚𝑛𝜌0

)︁ = κ(0)
𝑚𝑛

𝐾 ′
𝑚

(︁
κ(0)
𝑚𝑛𝜌0

)︁
𝐾𝑚

(︁
κ(0)
𝑚𝑛𝜌0

)︁ , (10)

де 𝐼𝑚 (𝑥) , 𝐾𝑚 (𝑥) , 𝐼 ′𝑚 (𝑥) , 𝐾 ′
𝑚 (𝑥) – функцiї Бессе-

ля i Макдональда 𝑚-го порядку та їх першi похi-
днi; κ(0) 2

𝑚𝑛 = 𝑘20−𝑘
(0) 2
𝑚𝑛 , ~𝑘0 =

√
2𝑚𝑒𝑈0, 𝑈0 – глибина

потенцiальної ями.
Спектр з урахуванням поправки першого поряд-

ку теорiї збурень

𝑘𝑚𝑛
∼= 𝑘(0)𝑚𝑛 + 𝑘(1)𝑚𝑛 = 𝑘(0)𝑚𝑛

(︂
1 + 2

𝑎

𝜌0

sinκ𝐿
κ𝐿

)︂
. (11)

Власнi значення гамiльтонiана з урахуванням по-
правки першого порядку теорiї збурень

𝐸𝑚𝑛 =
~2𝑘2𝑚𝑛

2𝑚𝑒
=

~2𝑘(0)2𝑚𝑛

2𝑚𝑒

(︂
1 + 2

𝑎

𝜌0

sinκ𝐿
κ𝐿

)︂2
∼=

∼=
~2𝑘(0)2𝑚𝑛

2𝑚𝑒

(︂
1 + 4

𝑎

𝜌0

sinκ𝐿
κ𝐿

)︂
.

Внаслiдок того, що модуляцiя поверхнi є кру-
пномасштабною (2𝜋/κ ≫ 1), κ𝐿 ≪ 1. У цьому ви-
падку sinκ𝐿/κ𝐿 ∼= 1 з достатньою точнiстю i мо-
жна записати

𝐸𝑚𝑛
∼=

~2𝑘(0)2𝑚𝑛

2𝑚𝑒

(︂
1 + 4

𝑎

𝜌0

)︂
, (12)

де другий доданок у дужках визначає поправку до
спектра, зумовлену перiодичною модуляцiєю по-
верхнi дроту.

Розмiрна залежнiсть енергiї Фермi визначається
зi спiввiдношення [18]:

�̄� =
2

𝜋2𝜌20

∑︁
𝑚,𝑛

√︁
𝑘2F − 𝑘2𝑚𝑛, (13)

де �̄� – концентрацiя електронiв провiдностi у 3𝐷-
металi; числа 𝑘𝑚𝑛 визначаються рiвнянням (11). У
формулi (13) пiдсумовування проводиться за всiма
значеннями 𝑚 i 𝑛, для яких 𝑘𝑚𝑛 < 𝑘F .

3. Результати розрахункiв
та їх обговорення

Розрахунки було проведено для нанопровiдникiв
Al (𝑍 = 3), Cu (𝑍 = 2) та Au (𝑍 = 1) з концентра-
цiєю електронiв �̄� = 3/4𝜋𝑟3𝑠 з вiдповiдними зна-
ченнями 𝑟𝑠 = 2,07𝑎0, 2,11𝑎0 та 3,01𝑎0 (Z – вален-
тнiсть металу, 𝑟𝑠 – середня вiдстань мiж електро-
нами, 𝑎0 – борiвський радiус) та амплiтудою мо-
дуляцiї 𝑎/𝜌0 = 0; 0,05; 0,1, що знаходяться у SiO2

(𝜒 = 1,1 еВ, 𝜖 = 4, де 𝜒 – глибина залягання дна
зони провiдностi дiелектрика по вiдношенню до ва-
куумного рiвня (електронна спорiдненiсть); 𝜖 – дi-
електрична проникнiсть) та Al2O3 (𝜒 = 1,35 еВ,
𝜖 = 9) [25].

Для врахування зонної структури дiелектрика
[26] потрiбно перевизначити роботу виходу еле-
ктронiв iз нанодроту, а, отже, i значення глибини
ями. На вiдмiну вiд випадку дроту у вакуумi, де

𝑈0 = 𝜀0F +𝑊0,

наявнiсть дiелектрика призводить до зменшення
роботи виходу та глибини ями 𝑈𝑑 з боку дiелект-
рика:

𝑈d = 𝜀0F +𝑊d,
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Рис. 1. Розмiрнi залежностi енергiї Фермi для нанодроту
Au в середовищi Al2O3 (а) i SiO2 (б ) (𝑑 = 2𝜌0)

Результати самоузгоджених
розрахункiв для напiвнеобмежених систем

Метал Al Cu Au

Дiелектрик Al2O3 SiO2 Al2O3 SiO2 Al2O3 SiO2

𝑊d, eB 1,29 1,84 1,49 1,89 1,41 1,79

де 𝑊d – висота потенцiального бар’єра на межi ме-
тал – дiелектрик (бар’єр Шотткi).

За аналогiєю з роботою [26] скористаємось дво-
ма пiдходами до визначення 𝑊d: I – робота виходу
в дiелектрик визначається як𝑊d =𝑊0−𝜒, де𝑊0 –
робота виходу напiвнескiнченний метал – вакуум;
II – значення 𝑊d береться з результатiв самоузго-
джених розрахункiв (див. таблицю).

Результати розрахункiв розмiрних залежностей
енергiї Фермi (у вiдносних одиницях 𝜀F/𝜀0F, де 𝜀0F =

= ~2
(︀
3𝜋2�̄�

)︀2/3
/2𝑚𝑒 – енергiя Фермi однорiдного

електронного газу), що iлюструють вищевказанi

Рис. 2. Розмiрнi залежностi енергiї Фермi для нанодроту
Cu в середовищi Al2O3 (а) i SiO2 (б ) за рiзних значень
амплiтуди модуляцiї (𝑎/𝜌0 = 0 – крива 1 ; 0,05 – крива 2 ;
0,1 – крива 3 ) (𝑑 = 2𝜌0)

пiдходи для нанодроту Au в середовищi Al2O3 i
SiO2 для амплiтуди модуляцiї 𝑎/𝜌0 = 0, 1 наведено
на рис. 1, а i б, вiдповiдно (крива 1 – пiдхiд I, крива
2 – пiдхiд II). Для обох пiдходiв результати якiсно
подiбнi (це стосується як характеру залежностей
для обох дiелектрикiв, так i суттєвого зменшення
амплiтуди осциляцiй зi збiльшенням ефективного
дiаметра нанодроту). Проте, кiлькiсно вони вiдрi-
зняються як амплiтудою ∼5–7%, так i положенням
пiкiв – max

(︀
𝜀F/𝜀

0
F

)︀
I
< max

(︀
𝜀F/𝜀

0
F

)︀
II

i для пiдхо-
ду I максимуми зсунутi лiвiше, нiж для пiдходу II
внаслiдок рiзницi у значеннях глибини потенцiаль-
ної ями.

Результати самоузгоджених розрахункiв є бiльш
коректними, оскiльки на вiдмiну вiд пiдходу I, де
робота виходу у дiелектрик задається, ця вели-
чина розраховується шляхом сумiсного розв’яза-
ння рiвнянь Шредiнгера i Пуассона (тобто врахо-
вується перерозподiл заряду). У зв’язку з цим, у
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Рис. 3. Розмiрнi залежностi енергiї Фермi для нанодротiв
рiзних металiв у середовищi SiO2 (б ) при 𝑎/𝜌0 = 0,1: 1 –
Au, 2 – Cu, 3 – Al (𝑑 = 2𝜌0)

подальшому використовуватимемо пiдхiд II. Так,
на рис. 2, а i б наведено розмiрнi залежностi 𝜀F/𝜀0F
для Cu у рiзних дiелектричних середовищах за рi-
зних значень амплiтуди модуляцiї. При цьому зi
збiльшенням 𝑎/𝜌0 значення 𝜀F/𝜀

0
F зменшуються, i

вiдбувається незначний зсув пiкiв розмiрних зале-
жностей праворуч, що пов’язане з варiацiєю ефе-
ктивної ширини потенцiальної ями.

На рис. 3 зображено аналогiчнi залежностi при
фiксованiй амплiтудi модуляцiї (𝑎/𝜌0 = 0,1) для
рiзних металiв. Суттєва вiдмiннiсть кiлькiсних ре-
зультатiв для Au i близькiсть результатiв для Cu
та Al вичерпно пояснюються значеннями 𝑟𝑠 для
вказаних металiв.

4. Висновки

В роботi розглянуто питання про вплив перiо-
дичної модуляцiї поверхнi металевих нанодротiв
на розмiрну залежнiсть енергiї Фермi, осциляцiї
якої визначають поведiнку оптичних характери-
стик 1D-систем.

За допомогою двох пiдходiв розраховано розмiр-
нi осциляцiї енергiї Фермi для вказаних металiв за
рiзних значень амплiтуди модуляцiї та у рiзних дi-
електричних середовищах.

Встановлено, що для нанодроту Au в середови-
щах Al2O3 i SiO2 для амплiтуди модуляцiї 𝑎/𝜌0 =
= 0,1 обидва пiдходи дають якiсно подiбнi ре-
зультати, якi кiлькiсно вiдрiзняються амплiтудою
осциляцiй та зсувом пiкiв лiворуч внаслiдок рiзної
глибини потенцiальної ями.

На прикладi нанодроту Cu продемонстровано,
що зi збiльшенням амплiтуди модуляцiї значення

вiдносної енергiї Фермi зменшуються. Це пояснює-
ться тим, що збiльшення амплiтуди модуляцiї при-
зводить до деформацiї потенцiальної ями та змiни
її ефективної ширини, а, отже, i зниження рiвня
Фермi.

За фiксованої амплiтуди модуляцiї кiлькiснi ре-
зультати розрахункiв для Cu та Al близькi, а для
Au iстотно вiдрiзняються, внаслiдок близькостi
значень 𝑟𝑠 для перших двох металiв та їхньої сут-
тєвої вiдмiнностi у випадку Au.

Автори висловлюють подяку рецензенту за iн-
терес до статтi та цiннi зауваження.

ДОДАТОК А.
Розрахунок компонентiв контраварiантного
метричного тензора

Обчислимо компоненти контраварiантного метричного тен-
зора, використовуючи формулу (2).

𝑔11 =

(︂
𝜕𝜌′

𝜕𝜌

)︂2
+

1

𝜌2

(︂
𝜕𝜌′

𝜕𝜙

)︂2
+

(︂
𝜕𝜌′

𝜕𝑧

)︂2
=

=
𝜌02

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2
+

𝜌02𝜌2𝑓 ′2
𝑧

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))4
=

=
𝜌′2𝑓 ′2

𝑧′ + 𝜌02

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2
;

𝑔22 =

(︂
𝜕𝜙′

𝜕𝜌

)︂2
+

1

𝜌2

(︂
𝜕𝜙′

𝜕𝜙

)︂2
+

(︂
𝜕𝜙′

𝜕𝑧

)︂2
=

=
1

𝜌2
=

𝜌02

𝜌′2(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2
;

𝑔33 =

(︂
𝜕𝑧′

𝜕𝜌

)︂2
+

1

𝜌2

(︂
𝜕𝑧′

𝜕𝜙

)︂2
+

(︂
𝜕𝑧′

𝜕𝑧

)︂2
= 1;

𝑔12 = 𝑔21 = 𝜌
𝜕𝜌′

𝜕𝜌

𝜕𝜙′

𝜕𝜌
+

1

𝜌

𝜕𝜌′

𝜕𝜙

𝜕𝜙′

𝜕𝜙
+ 𝜌

𝜕𝜌′

𝜕𝑧

𝜕𝜙′

𝜕𝑧
= 0;

𝑔23 = 𝑔32 = 𝜌
𝜕𝜙′

𝜕𝜌

𝜕𝑧′

𝜕𝜌
+

1

𝜌

𝜕𝜙′

𝜕𝜙

𝜕𝑧′

𝜕𝜙
+ 𝜌

𝜕𝜙′

𝜕𝑧

𝜕𝑧′

𝜕𝑧
= 0;

𝑔13 = 𝑔31 = 𝜌
𝜕𝜌′

𝜕𝜌

𝜕𝑧′

𝜕𝜌
+

1

𝜌

𝜕𝜌′

𝜕𝜙

𝜕𝑧′

𝜕𝜙
+ 𝜌

𝜕𝜌′

𝜕𝑧

𝜕𝑧′

𝜕𝑧
=

= −
𝜌0𝑓 ′ (𝑧) 𝜌

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧))2
= −

𝜌′𝑓 ′
𝑧′

𝜌0 + 𝑓 (𝑧′)
.

З вищенаведеного випливає спiввiдношення (3).

ДОДАТОК Б.
Оператор збурення

Визначимо оператор збурення

∧
𝑉 =

∧
ℋ−

∧
ℋ0 = −

~2

2𝑚𝑒
×

×
(︂

𝜌20
(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2

− 1

)︂(︂
𝜕2

𝜕𝜌′2
+

1

𝜌′
𝜕

𝜕𝜌′
+

1

𝜌′2
𝜕 2

𝜕𝜙′2

)︂
=

= −
~2

2𝑚𝑒

𝜌20 − (𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2

(𝜌0 + 𝑓 (𝑧′))2
×
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×
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𝑎
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ENERGY CHARACTERISTICS
OF METAL NANOWIRES WITH PERIODICALLY
MODULATED SURFACE

S u m m a r y

The energy spectrum of electrons in a metal nanowire with a

periodically modulated surface has been found in the frame-

work of perturbation theory. To solve the problem, a transi-

tion is made into a coordinate system that “smoothes down”

the surface oscillations. The influence of the surface modula-

tion amplitude on size-induced oscillations of the Fermi energy

in such systems is analyzed. It is shown that an increase of the

modulation amplitude leads to a decrease of the Fermi energy

in the wire. Specific calculations were made for Au, Cu, and

Al wires.
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